Concursul "Unirea"
Focsani, 27 ianuarie 2007

Clasa a XI-a

1. Determinati o, 5 € R astfel incat

lim 2 <\/x+\/ﬁ—\/|5|x+\/m) -3

r—00

2. Fie A o multime finita de numere naturale nenule, cu proprietatea
1
PSS
xeAx

S& se arate cd existd a € A astfel incat a este numadr irational, pentru orice
n > 2.

3. Fie a € R* si determinantul D,, de ordin n dat prin

r+2a (r+a)a 0 0 0 0
1 r+2a (x+a)a 0 0 0
0 1 r+2a (r+a)a ... 0 0
0 0 0 0 co. ©+2a (z+a)a
0 0 0 0 1 T+ 2a

a) Aratati cd D, (z) = (v + 2a) D,y () —a(r + a) Do ().
b) Determinati D,, (), pentru orice z € R.

4. O matrice A € M,, (C) se numeste nilpotentd daca exista p € N*
astfel ca AP = 0 si in acest caz se noteaza

1 1 1
A 2 -1
=I,+=A+=A"+... AP,
c L TR TR T
Sa se arate ca:
a) dacd matricele A, B € M, (C) sunt nilpotente si AB = BA, atunci
matricea A + B este nilpotenta si ede? = e4+5;

b) dac# matricea A este nilpotent#, atunci e

e A =1,



